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IlenapTMaH 3a MaTeMATUKY

ITPNJEMHWU UCIINT N3 MATEMATURE

1. Pemury Hejemuaumny
|z — 2| — |z + 1] <3
x

2. Oppenutu peaane roeduiujerTe ¢ u b Taxko na je x = 1 + ¢ HyJIa TOJIMHOMA
P(x) = 3z + az® + ba® + 4z — 2.

3a nabene BpennocTu koedunujeHaTa ¢ u b ogpeaUTH OCTAIE HyJEe HOJIUHOMA.

3. Hahu xomnexcHe OpojeBe z KOju 3a10BOJbABA]Y jeTHAUNHY

|2 —Z=1+i.

4. PemuTtu HejeqHAUNHY

vVe—-1>T7—x.

5. Ompenuru Bpemnoctu napamerpa m € R\ {2} 3a koje pemema x; u ro KBamgpaTHe
jemHayunHe
(m—2)2* +2(m — Dz +m=0

3a00BOJLABAJY peanujy

6. Pemuru jennauwmuy
32$+3 _ 3$+1 -9

7. Pemuty jemnauuny
cos 9z + cos bz = 1 — 2sin’z.

8. Bouna uBuma npaBuiHe YeTBOPOCTpPaHE MUpaAMUIE je Oy:KWMHE 6 u HarHyTa je mpema
paBHU OCHOBe moj yriom on 45°. V3pauyHaru 3anpeMuny Te TUPaMUIE.

9. Ilare cy rauke A(3,1) u B(7,7). Onppenutu jemHauwHy mpaBe KOja CaIP:KU CDEIUHY
nysxku AB m mopMmaJiaa je Ha npaBy oapebeny Taukama A u B.
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10. 36up mpBa TpU YJIaHa TEOMETPUjCKOT HU3a je T, a HUXOB MPOU3BOJ je o-. Koju unanm

TOT HU3a je jemnar 1627
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1. Pemuru HejenHavmuy

-2 — 1
=2 fe 1] _,
x
Pememe: Hejennaunna je nedpunucana 3a x # 0. Paznuryjy ce Tpu cayuaja.

1. Heka je x € (—o0,—1]. Tana je

|z — 2| — |z + 1] §3@2—x+:p—|—1 -

3@3(1—30)

<0& e (—00,0)UIl, +00).
x x x

Nmajyhu y Buny na je x € (—oo, —1], 3akmydyje ce ma je pememe HejeIHAYMHE y OBOM
cayuajy x € (—oo, —1].

2. Hera je z € (—1,0) U (0,2]. Tana je

<3<

—2| - 1 2—x— 1 1-5 1
2 =2 = fz+ ’S?:@ r=(z+1) x§0<:>x€(—oo,0)u[5,+oo>.
x x

Kaxko je x € (—1,0)U(0,2], cremu na je pememe HejenHaunHe y oBoM ciayuajy = € (—1,0) U
[1/5,2].

3. Heka je x € (2,+00). Tana je

|lx — 2| — |z + 1] §3<:>CL'—2—(33+1) <3e
x x x x
&z € (—oo,—1]U (0, +00).

Kako je z € (2,+00), cuenn na je pememe HejeqHAUNHE y OBOM ciydajy = € (2,+00).

Ilakse, pememe 3anatka je x € (—o0,0) U [%, —|—oo).

2. Oppemutu; peasne roedurujerTe a u b Tako na je x = 1 + 4 HyJga TOJIUHOMA
P(z) = 3z* + az® + ba® 4 4z — 2.

3a mabene BpenHocTu KoeduimjeHaTa ¢ 1 b ogpenuTu ocTtajie HyJie MOJIUHOMA.

Pememe: Kako je 1 = 141 nyna nonuaoma P(x), Ha ocHOBY Be3yoBor craBa cienu 1a je OCTATAK
IpU IeJbelhy TOI IMOJIMHOMa MOHOMOM = — (1 + i) obmura P(1+ i), npu yemy je P(1+4+4) =0. Y
oBoM cayuajy je P(1+1i) = —10 — 2a + 2(a + b + 2)i. Peanne xoucraure a u b ce onpebyjy u3s
yecaosa na je P(14 i) =0, ogHOCHO M3 cucTeMa jeqHaunHA

—10—-2a = 0
a+b+2 = 0,
ymja cy pemema a = —5 n b = 3. 3a nobujene BpeaHOCTU @ u b, TOMA3HU MOJUHOM je OOIMKA

P(r) = 32* — 52% + 322 + 42 — 2. Kako nmomunom P(x) uMa peasHe KoeUIMjeHTEe U jeIHy HYIY
1 =1+¢u a9 =1—1 je meroepa Hyzia, na ra MOKeMO IPEACTABUTUA y ODIUKY

Pz) = (z— (1 +i)(x— (1 —1)S(x) = (2? — 22 + 2)S(z),



rae je S(z) = 322 + x — 1. IIpeocrasne mysne momunoMma P(z) cy pemema KBaJpaTHE jeIHAUMHE

3l +ax—1= 0, onHOCHO 34 = % Vi3
Hakne, uyne nomuaoma P(z) cy z1 =141, xo=1—1, 23 = 71% VI3 o gy = 71% V13

3. Hahu xoMmnnexcHe 6pojeBe z KOju 3aI0BOBABAJY jeIHAUNHY
2> —Zz2=1+i.

Pememe: Heka je z = x + iy, z,y € R. Tana je

Z2—z=14ic®+y’—(z—iy)—1—i=0ca>+y>  —z—1+ (y—1)i=0.

IIperxomua penamnuja Basku aKO U CAMO aKO CY W PEAJHU W MMATUHAPHU IO KOMIIJIEKCHOT Opoja
Ha JICBOj CTPAHU IOCIENmhe jeHAKOCTY jeIHAKM HYJHU, Tj. aKo 1 caMo ako je 22 +y> —x—1=10
uy—1=0, omHOCHO aKo 1 camo ako je y =1 m 2?> —x = 0. Hakme, y = 1A (x =0V z = 1), Taro
Ia Cy TpasKeHa pellema jefHAYnHe 2] =1 U 29 = 1 + 1.

4. Pemutu HejenHauuny
vVe—1>7—x.

Pememe: Hejennauuna je nepunucana 3a x —1 >0, 1j. x € [1,+00). Basxkn

Vr—1>7T—2 & (x—1>0A7T—2<0)V(T-2>0Az—1>(7—1)%
S (x>21Az>T)V(x<TAz® 152+ 50 <0)

(x>7)V(z<T7TAz €5 10)])

x € [7,+00) Ve [57)

x €[5, +00).

t o0

Ilakse, pememe 3anate HejenHaunHe je x € [5,400).

5. Onpemuru Bpennoctu napamerpa m € R\ {2} 3a koje pemema x1 u x9 KBaapaTHe jeqHAUNHE
(m—2)2* +2(m -1z +m=0

3aI0BOJHABA]Y Pealujy

_2(m—1) m

Pememe: 13 Bujerosux gopmyna nodbujamo x1 + 2 = —=—* u x1 -T2 = ;5. lIpumenom oBux

hopMya M3 3allaTe peJlaluje ciaeqn

4(m—1)2
5 1 1 vi+a23 (x4 22)? —22T2  (m2)? 205 _ 4A(m—1)* —2m(m — 2)
4 2zl r2x2 z2x2 (mﬁé)a m?
_2m® —4m+4
= —

Ilakne, TpaskeHu mapaMmeTap m 7 2 je pelleme KBaJIpaTHE jeIHauuHe
4(2m? — 4m +4) = 5m? < 3m? — 16m + 16 = 0,

OJHOCHO peIlena 3amaTka cy m =4 u m = %.



6. Pemuty jennauuny
32x+3 _ 3I+1 — 2

Pememe: Jennaunna je nedpunucana 3a r € R. lary jeaHAYNHY MOKEMO 3alIMCATUA Y €KBUBAJIEHTHOM

obmuky 27-(3%)2 —3-3% —2 = 0. Cmenom 3% = ¢, nobujaMo KBaapaTHy jennaunny 27t —3t—2 =0
ynja Cy pemema t] = + u ty = —%. Kako je t = 3% > 0 mobujamo 3% = %, OZHOCHO TPaAKEHO

. 3 32
pememe je x = —1.
7. Pemutu jemnauwnny

cos9zr + coshr =1 — 2sin’z.

Pememe: Jennaunna je nedunucana 3a r € R u ekBuBajJeHTHa ca jeIHAYMHOM 2COs 7T COs 2T =
cos2zx. Cunenu

1
cos2x(1 —2cos7z) =0 < cos2z =0V cos Tx = 3 @2x:g+k7rv7$:j:g+2k7r,

OOHOCHO CKYII pemiewma 3aJaTKa je

T T T 2

8. Douna mBuna npaBuiiHE YETBOPOCTpaHE MUpaMuAe je ny:kuHe 6 M HATHYTa je MpeMa paBHU
ocHoOBe 1oz yriioM on 45°. MspauyHaTy 3a0peMyHy Te MUPaMUIE.

Pememe: Hera je d mujaromansa kBaapara y OCHOBU IpaBUIHE UYETBOPOCTpaHe mupamune, H
BUCUHA upamuae u § = 6 6ouna uBuma nupamuae. IllocmarpajyMo mIpaBoyriau TpOyrao y AnjarOHAJIHOM
npeceky nupamumue ca karerama d/2 u H u xunorenysom s. Kopucrehu Iluraropuny teopemy
mobuja ce

(1)

Kako je bouna mBuIla s HarHyTa NpeMa PaBHU OCHOBE MO YIJIOM o1 45° mpaBOyryim TPOYyrao je
jemnakokpaku, ognocuo H = d/2. Haxue, u3 (1) ce nobuja

2H2 =36 = H=V18=3V2 = d=6V2.

Axo je a cTpaHUIa KBaIpaTa y OCHOBHU mupamuze, kopucrtehu Iuraropuny rteopemy je 2a% =
d?, onaxme ce nmobuja ma je cTpaHWIa KBaIpaTa a = 6. 3alpeMuHa IPABUIHE YETBOPOCTPAHE
nupaMuie je

B-H 2.H
V== :a3 — 36 /2.

9. Ilare cy rauke A(3,1) u B(7,7). Ogpenuru jemHaumny TpaBe KOja CAAPKUA CPEIUHY y7KU
AB u HOpMaJHa je Ha npaBy ompebeny taukama A u B.



Pememe: Cpemuna nysxu AB je Tauka C’(%?, 1%7), 1j. C(5,4). Jennaumna npase ¢ oxpebene

taukama A u B je
r—3 y-—1 3 3 7
= = =l+-(r—3)==-zx——=.
T-3 T7-1 y=ltyle=3)=ge-3
lakne, xoepunujeHT mpaBna mpase ¢ je k; = % Hexka je jemmauuna TpaskeHe mpaBe p @ Y =

kpx +n. W3 ycnosa na je mpaBa p HOPMaJIHa Ha IPaBy ¢ UMaMO Ja je

1 2
kg -kp=—1 = k=—=—-.
q Fp P g 3
W3 ycnoBa ma mpaBa p mpoia3u Kpo3 tauky C' mMamo
2 22
4=—=54+n = n=—_—.
3 3
Hakne, jeqHauymHa TpaskeHe IpaBe je y = —%az + %

26

.8 .
s & BUXOB IPOU3BOA je 5-. Koju uman Tor

10. 306up mpBa TpuU UIaHA F€OMETPUjCKOT HU3A je 5

HU3a je jemHak 1627

Pememe: AKO je @ TPBU UJaH T€OMETPUjCKOT HU3a W ¢ KOJUYHUK HU3A, OIPBa TPU YiIaHA TOT
reOMETPUjCKOT HU3a CY a, aq u aq’. VI3 naTux ycioBa noOujaMo CHCTEM jeIHAYMHA

26
at+aqg+ai® =a(l+q+q*) = 9
8
3.3
a = —.
4 27
. . 2 : .
N3 npyre jennaumsae mmamo na je aq = 2/3, OMHOCHO a = 3g° 3aMeHOM y TPBY jeIHAUWHY KOOUja
ce ) 7
1 13 1
TROTE 0 32 10¢43=0 = q=-, g=3.
q 3 3
. 1 2 :
Ilakine, pemema cucreMa jelHaUYMHA Cy a1 = 2, ¢ = - U ag = —, @2 = 3. Kako je n—ru unan

3 9
, Tpeba mahu n € N Tako ma je b, = 162. Y mpBom cayuajy mobuja ce

Hu3a b, = ag” !

1 n—1 1
ag =162 = <3> =81 = 3”—1:5:3‘4 = n—-1=-4 = n=-3.

Ilakne, y ooMm cayuajy n € N. Y apyrom cayuajy je

asgy '=162 = 3" 3 =81=3" = n-3=4 = n="T.

Iakme, ceqMu 4jiaH T€OMETPUjCKOT HU3a YUjU je IPBU YJaH a4 = 2y KOIWYHUK q = 3 je jemHak

9
162.



